
285. Soit (un )n≥0 (R+*)N une suite décroissante, telle que u0 = 1 et telle que la série de terme général

converge. Montrer que ≥ 4.

Solution d’après David Alexander, Roger Cuculière, Abdelkader Daouia, Jean-Denis Eiden,
Dominique Fellah, Denis Guibourg, Christophe Jan, Patrice Lassère, Moubinool Omarjee.

D’après l’hypothèse, on a  :

La série de terme général un est donc convergente et, d’après l’inégalité de Cauchy-Schwarz,

On a donc

La fonction x  admet sur  un minimum égal à 4. On a donc

Remarque. Jean-Denis Eiden et Patrice Lassère remarquent que l’égalité n’est obtenue que pour la suite de
terme général un = .

[Liste des corrigés]
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