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307 Soit f € Cz([O, 1],R), concave, strictement décroissante, telle que f(0) = 1 et f(1) = 0.
Soit K = {(x,y,2) € (R*)? ; x +y+z = 1}. Déterminer (ma)fo(x) O (2.

X,V52, €

Solution composée de celles de David Alexander, Patrice Lasserre et Moubinool Omarjee
On supposera seulement : f concave, strictement décroissante, telle que f(0) =1 et (1) =0,
sans hypothése de dérivabilité. Il est clair que f est positive. On utilise I'inégalité aritmético-
géomeétrique :

VACHARONACIRS

L'égalitée dans cette derniére relation force : f(x) = f(») = f(2), puis, puisque f est injective :
x =y = z.De plus, comme f estconcaveetque x+y+z=1:

S+ /) + fR)
f/3) > 3 ;

etily aéqgalité si x =y = z. Ainsi :

(f(x) + ) + £(2) )3
3

fOfO)f(@) < f(1/3),

avec égalité si et seulementsi x =y =z7=1/3.
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